Calculo Infinitesimal 1 Practica 0
Conceptos elementales Curso 2023-2024

1.— Simplifica las siguientes expresiones dando el resultado en forma de potencia de exponente
fraccionario:

95/6

Solucion: a) 576 b) a

2.— Simplifica la siguiente expresion dando el resultado como un tnico logaritmo:

In v/z + In 3logy(x?)

Solucién: In 25/2

3.— Simplifica las siguientes expresiones:
a) sen(2arcsenz) b) cos(arctan )

1

Solucion: a) £2zv1 —22; b) —n-+
) N

4.— Simplifica al maximo la expresion: sen(z — y) cosy + cos(z — y) sen y.

Solucidon: sen x

5.— Halla los nimeros reales que cumplen la condicién: |z — 1| |7 — 2| = 0.

Solucion: x1 =1, xo =7

6.— Resuelve la inecuacién:

11
Solucion: -
olucion: x € <4,2>

1
3- 1] <1
x

7.— Halla todas las soluciones reales y complejas de la ecuacién: 2 — 2v/52 + 6 = 0.
Solucion: 1 =5+, xa =5 —1i

8.— Resuelve las siguientes ecuaciones:
a) senz + cosx = V2 b) 5tanx + 12sen’ z = 11
L, T T
Solucidn: a) © = Z+2k7r, keZ; b)x= Z—Fkﬂ', kelZ

9.— Determina el valor del producto p de todas las soluciones reales de la ecuacién z'°810% = 10.

Solucion: p=1



) -
10.— Resuelve el siguiente sistema de ecuaciones { T y2
24y==zx
1 V5 1 V5 1 V5
Sl '/_' = :2 = :—1 = —— —_— = - — — = —-— — —
olucion wl\fyl y T2 = Y2 y T3 2+ 50 Y3 5 g 4 57 5
1 5
M-ty

11.— Calcula el valor de In(xy) sabiendo que In(zy?®) = 1 y que In(z%y) = 1.

Solucion: Inxy = 3

12.— Determina las soluciones reales de la ecuacién ‘1 — ZEQ‘ =1-ux.

Solucion: x1 = =2, x0 =0, z3 =1

13.— Determina las soluciones de la ecuacién In(3 +z) =In3 + Inz.

Solucion: x = =

14.— Descompo6n en fracciones simples:

1 b) x+3
(x—1)(z2+1) x? + 4z

1 1 r+1 1/3 1
N PO R
Z(x—l :Ez—l—l)’ )4<:L'+ZE—|—4>

a)

Solucion: a) —

15.— La grafica de la funcién P(x) = 2® + ax* + bz + ca2? + dx + e corta al eje horizontal en
cinco puntos distintos, uno de los cuales es el (0,0). Indica qué coeficiente no puede ser cero.

Solucion: d

16.— Calcula el radio de una circunferencia concéntrica con 22 4+ y? — 42 + 6y = 0 que pasa por
el punto (1,1).
Solucion: R = /17

17.— Calcula la recta simétrica de 2z 4+ 3y = 1 respecto de y = —z.
Solucion: 2y + 3x = —1

2002
18.— Sea f una funcién tal que Vz > 0, se cumple f(z) + 2f <OO> = 3z. Calcula f(2).
x

Solucidon: f(2) = 2000

19.— Calcula la derivada de las siguientes funciones:

a) f(x) = <1+;> <1+;2) b) f(z) = (a + ba)"

c) f(zx) = % d) f(z) = cotanz — 2 cosec x
x
e) f(z) = cos(tanz) f) f(z) = (1 4+ 2?) arctanz

g) f(SU) = 11’1($ + \/$27—1 h) f(l‘) — (sen x)cosw



Solucion:

a) f'(x) = Rl Sy b) f'(z) = nb(a+ bx)"
o) f'(w) = (@ +1)7%2 d) f/(z) = 2321
sen” x
e) fl(x) = _semcétszur;:c) f) f'(z) = 1+ 2z arctanz
g) fl(x) = TVt -1 h) f/(z) = (senz)cs®1 [cos2 z —sen® z In(sen z)]

22 —1+azva? -1

20.— En un tridngulo ABC, sea M el punto medio de BC. Si AB = 4 ¢cm, BC =6 cm y
AM =5 c¢m, calcula el drea S del triangulo.

Solucién: S = 12 em?

21.— El perimetro de un triangulo rectangulo es 40 ¢cm y la suma de los cuadrados de sus catetos
vale 578 em?. Calcula la longitud [ del lado més corto.

Solucion: | = 8

22.— Dos paredes de una habitacién y el techo se juntan en un punto P, formando un triedro
trirrectangulo. Calcula a qué distancia del techo estd una mosca situada en el aire, si se encuentra
a 1 m de una pared, a 8 m de la otra y a 9 m del punto P.

Solucion: d =4 m

23.— ABCD es un rectangulo. F es un punto cualquiera del lado C'D. Sean x,y, z las dreas de

los tridngulos AED, BCE y ABE, respectivamente. Si 4> = xz, calcula el valor Voleh

Solucion: % (\/5 — 1)

24.— Calcula el valor de S = log2! — log 3! + log4! — -+ - —log 9! + log 10!
Solucion: S = 5log2 + log 5!

25.—Sean S=1+a+a’>+---+a'® T=1+a+a?>+-- +a?. Calcula el valor de T/S.
Solucién: T/S = (1 + a'l)

26.— Simplifica la siguiente expresién: tanh(argsh ).

Solucion:
1+ 22

27.— Demuestra que se verifica la identidad siguiente: (cosh z + senh x)" = cosh nx + senh nz.

Solucion: Basta sustituir senh y cosh por sus expresiones en forma exponencial.



