Calculo Infinitesimal 1

Calculo de primitivas: funciones trigonométricas

Practica 6
Soluciones ejercicios

1.— Resolver las siguientes integrales:

a) /sen 3z sen 2z dx Sol:
b) /cos 4x cos 2z dx Sol:
c) /sen 3z cos bz dx Sol:
d) /cos 2xsen 3z dx Sol:
2.— Hallar las siguientes integrales:
4
a) / COS5 T da Sol:
sen® x
b) /sen2 x cos® x da Sol:
1
c) / — 5 dr Sol:
sen” x cos” x
1
d) / —s———dz Sol:
sen” r cos
3.— Resolver:
1
a) / —— dx Sol:
COST — sen x
b) / Scosx + 6 d Sol:
2cosx +senx + 3
14+t
c) / +tanz Sol:
1—tanzx
d) / 3senx + 2cosw e Sol:
2senx + Jcosx

4.— Resolver las integrales siguientes:

sen x
d Sol:
2) /1+Cosa:+cos2x o ©
t
b) / nr dr Sol:
1+ sen“ ztan“zx
sen 2z
c) / dx Sol:
2+senx
d) / dx Sol:
senx+sen2x
cos T
Sol:
°) /0032:1: ©
f) / dx Sol:
COS X COS 2x
cos® x
dx Sol:
g) /4cos x+sen2x
) / sen 2z Sol:
1+4sen’z

1
—senx — — senbx + C
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1
Zsen2x+ﬁsen6x+C’
1

z oI — —
4cos T 16COS8$+C
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—icosx—ﬁcos5x+0
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— In
16 1+ cosx 8sen?
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1
gsengx—gsen5x+?sen7x+0

tanx — cotanx + C

1
In [tanz| — icotan 22+ C

) \/§+1+tan%

—1In +C
ﬁ—l—tang

V2

In|2cosz +senz + 3| +2x + C
—In|cosz —senz| + C

12
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In|2+secz| + C
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—arctan | ——— | + C
V3 < V3
4

In (2 24—
n(2+senz)”+ 2+senw
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In (1 + sen? x) +C
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‘1—senx
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5.— Discutir, segtin los valores del pardmetro a, las siguientes integrales:

1
a) /2 dx Sol: a= -1, I = —cotanz + C
1+acos”x
tanx
a>-—1, 1= arctan +C
\/1+a vi+ta
tanx
a< -1, I = — argth +C
N~ vV—=1—-a
-1 vV—1—a+tanzx
I = In +C
2v—1—a vV—1—a—tanx
1
b) /zda: Sol: a=-1, [ =tanx +C
1+asen“x
1
a>-—1, 1= arctan (v1+atanz) + C
vV1i+a ( )
1
a< -1, | = ——=argth (V-1 —atanz) +C
——argth (V )
1 | 1+v—-1—atanx L C
= n
2v—1—a l1—+v—1—atanx
1 1
c) /de Sol: a=2, I =_tanz+C
2 —asen”x 2
1 V2 —atanx
a<2 [=———arctan| ———— | + C
Vov2 —a ( V2 )
1 va—2
052 [=——— apgtp [ YA 2tRTY o
Vova -2 V2
1 V2 ++Va—2tanzx
I= In +C
V8va — 2 V2 —Va—2tanz
1 1
d) /2 dx Sol: a=3, I = —cotanz + C
3 —acos’x 3
1 \/gtanx
a<3, I =————arctan| — | + C
V3V3—a (\/3—&)
—1 V3tanx
a>3, | =————argth | — | +C
V3va -3 (\/a—?))
7 — | Va—=3+V3tanx LC
= n
v12va — 3 Va—3—+V3tanx

6.— Hallar las integrales siguientes:

5 3
a) /sen‘r’x\g/cosx dx Sol: —3/cosx (COS ° COS5 Ty co:x) C
b) / ! d Sol 2 t 2 +C
—— dx ol: ~Vtan3z —
VSen3a;cos5 3 Vtanx
x 1 z 1 T
d l: — 82 _ = 6
c) /sen cos (2) T So 1 CO8" 5 — 308 2—1—0
d) / T 3 (T dz Sol: 2In ’tan E‘ ttan? 2 4 C
sen | — ) cos (—) 2 2
2
e) /cotan 3¢ cosect x dx Sol: icosec4 x — % cosec® = + C

1 1
f) /cotan 3¢ cosec® x dx Sol: 3 cosec® . — 3 cosec® z + C



