Algebra Lineal Il

TEMA llI- Espacios afines.
Capitulo 1. E| espacio afin.

Haces de rectas y planos.

Luis Fuentes Garcia (2022).
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Haces de objetos geométricos.

, , My = f1(x1, X9, ..., X,) =0 3 |[M=x+y+z-1=0
E espacio euclideo. EJEMPLO: en R°.
P {nzzfz(xl,xz,...,xn)=0 J n,=x+y=20
Haz generado por 17, y 775: Haz generado por 11, y 715:
a-f1(xq,x9, ..., %) + B fa(x1,%2,....,%,) =0 a-(x+y+z—1)+B-(x+y)=0
a,p €ER, (a, B) # (0,0) apf ER, (a,p) + (0,0)

T

Si a # 0 dividiendo por a

p
fl(xl’ X2, ""xn) + E ) fZ(xlleI ---;xn) =0

fl(xlerJ '"rxn)-l_)"fZ(xl;xZ; ...,xn)=0, }.EIR
U
fz(xl,xz,...,xn) =0 :

Los objetos del haz heredan propiedades comunes a los
generadores:
- Pasar por un punto.

- Dlrlecuones de paralelismo. | X+y+z—1+4-(x+y)=0, 1ER
- Asintotas, tangentes, puntos singulares,...
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Haz de rectas en el plano.
a(ax+by+c)+Bax+b'y+c)=0
B ) 0 a,p ER, (a, B) # (0,0)
Haz de rectas en RZ. {rl - " b}’, e ;o 0
r,=a'x+by+c = ax+by+c+Ala'x+b'y+c)=0,1€R
ax+by+c =0

Haz de rectas parelelas.

Haz de rectas por un punto.
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Haz de planos en el espacio.

Haz de planos en R3

-{

I
LY

ax+by+cz+d=0
ax+by+c'z+d =0

a(ax+bx+cz+d)+B@x+b'y+c'z+d)=0
a,pf ER, (a,B) # (0,0)

ax+by+cz+d+A(ax+b'y+c'z+d)=0,1eR
ax+by+cz+d =0

Haz de planos por una recta comun.

Haz de planos paralelos.
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Haz de planos en el espacio. Ejemplo I.

x+y+z—-—1=0 14
x+y=0 UL

En R3 dar la ecuacién del plano que pasa por P = (1,1,1) y contiene a la rectarr = {

Haz de planos que contiene a al recta r; .

Version de UN parametro:

x+y+z—-1+21-(x+y) =0, AER

Imponemos que pase por P = (1,1,1)
1+1+1-1+2-1+1)=0= 24+22=0 = |41=-1
x+y+z—-1+(-1)-(x+y)=0

I z—1=0 I o

Version de DOS parametros:

a-x+ty+z—-1)+p-(x+y)=0
a,p ER, (a,B) + (0,0)

a'(x+y+z—1)“+a'(x+y)=0
dividiendo por a

x+y+z—1+(-1)-x+y)=0

Imponemos que pase por P = (1,1,1)

a-(1+1+1-D+p-1+1)=0 = |[f=—«a | z—1=0 |
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Haz de planos en el espacio. Ejemplo II.

x+y+z—1=0 5]
x+y=0 Uy

En R3 dar la ecuacién del plano que pasa por P = (1,—1,0) y contiene a la recta rr = {

Haz de planos que contiene a al recta r;

Version de UN parametro:

x+y+z—1+1-(x+y) =0, AER

Imponemos que pase por P = (1,—1,0)
1-14+0-1+1-(1-1)=0 = (—1 =0 IMPOSIBLE!

¢ No hay solucién? | x+y=0 |
PasaporP =(1,—1,0),yaquel—1=0

Version de DOS parametros:

|
a-(x+y+z—1)+B-(x+y)=0 i B-x+y) =0
a,p € R, (a, B) # (0,0) ! dividiendo por 8
Imponemos que pase por P = (1,—1,0) i I x+y=0 I
a-(1-1+0-1D)+B-1-1)=0 = a=0 |
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